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Exercicio 1. Os niimeros positivos a, b e ¢ formam uma PA, mostre que os ntimeros

1 1 1
Vb+ye  Vetva o a+ v

também formam uma PA.

Exercicio 2. Os nimeros positivos aq, as, ..., a, formam uma PA. Mostre que
1 1 1 n—1
VitV m i a it i st fan
Exercicio 3. Os numeros nao nulos aq, as, . .., a, formam uma PA. Mostre que

1 1 1 n—1
_|_ + “ e + frnd
a1a2 asa3 ap—10n a1anp

Exercicio 4. a) Utilize as diferengas entre os quadrados dos nimeros inteiros consecutivos, isto é,
22 — 12, 32— 22 4% - 32, ..., n? — (n — 1)%, para construir uma férmula geral para a soma dos n
primeiros nimeros inteiros positivos, isto é, asoma 1 +2+3+4+---+n.

b) Utilize as diferengas entre os cubos dos niimeros inteiros consecutivos, isto ¢, 23 —13, 3% —23 43 — 33
.y n3 — (n — 1)3, para construir uma férmula geral para a soma dos quadrados dos n primeiros

nimeros inteiros positivos, isto é, a soma 12 + 22 432 +42 + ... + n2.

c) Como é que fica a generalizacao desta ideia para as outras poténcias? Vocé notou que vocé so
consegue fazer um passo se tiver feito todos os anteriores?

Exercicio 5. Dados os termos a,,1, = A € a,,—, = B de uma PG (A # 0), encontre os termos a, e a,,
em termos de A e B.

Exercicio 6. Mostre que os ntimeros da forma 49, 4489, 444889, ... obtidos inserindo-se 48 no meio do
nimero precedente, sao todos quadrados de niimeros inteiros.

Exercicio 7. Calcule a soma
6 + 66 + 666 + 6666 + --- +66...66

em que o ultimo termo tem 100 algarismos 6.

Exercicio 8. Calcule a soma
nx + (n—1)z° + (n — 2)z® + - + 22" + 2™

Exercicio 9. Seja S, a soma dos primeiros n termos de uma Progressao Geométrica (S, # 0 e razao

q # 0). Mostre que
Sn SQn - Sn

Son — Sn Sz — San
Note que, para ¢ = 1, o método é diferente.




Exercicio 10. Calcule as seguintes somas:

a)
RS S S S
712 "23 " 34 2021.2022
b)
Sy— 1+ 4 L + L 4+t L
27123 " 234 ' 345 2020.2021.2022
c)
G =1 + ! + ! 4+t L
TTV2+VI VBHVZ VI3 2022 + /2021
d)
S—1+1+1+1+1+
S S R R T
e)
S—1+2+3+4+
T o478 16



